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ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΑ ΘΕΜΑΣΑ ΢ΣΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ 

ΚΑΣΕΤΘΤΝ΢Η΢ Γ΄ ΛΤΚΕΙΟΤ 

ΘΕΜΑ 1
Ο 

Έζηω ε ζπλάξηεζε: 

{  

i. Να δείμεηε όηη   θαη λα ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο: 

 

ii. Να ιπζεί ε εμίζωζε: 

 

iii. Να βξεζεί ν γεωκεηξηθόο ηόπνο ηωλ εηθόλωλ ηνπ  

 

iv. Αλ   

Να βξεζεί ν γεωκεηξηθόο ηόπνο ηωλ εηθόλωλ ηνπ  

 

ΘΕΜΑ 2
Ο 

Δίλεηαη ε ζπλερήο ζπλάξηεζε: 

       

θαη ν κηγαδηθόο   

i. Να δείμεηε όηη  
ii. Να βξεζνύλ εθείλνη νη κηγαδηθνί z γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη: 

 

iii. Να βξεζεί ν γεωκεηξηθόο ηόπνο ηωλ εηθόλωλ ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ ω. 

iv. Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη κνλαδηθό                                                                                                                

ηέηνην ώζηε    
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ΛΤ΢Η 

ΘΕΜΑ 1
Ο  

i. •  

 

 

 

 

ii.  

⇔  

iii.  

 

 

 

Άξα ν δεηνύκελνο γεωκεηξηθόο ηόπνο είλαη ε επζεία κε εμίζωζε  

(ν άμνλαο ρ΄ρ). 

iv. Είλαη  

Οπόηε από (α) έρνπκε: 

 
Άξα  δεηνύκελνο γεωκεηξηθόο ηόπνο είλαη ν θύθινο κε θέληξν Κ(0,2), αθηίλα 

ξ=5 θαη εμίζωζε:   

 

 

ΘΕΜΑ 2
Ο 

i. Η  είλαη ζπλερήο ζην 0 , νπόηε πξέπεη λα ηζρύεη: 

 

Όκωο : 

 

 

 
 

Άξα πξέπεη  
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ii. Έζηω Σόηε από (α) είλαη  

Καη  

 

Οπόηε    

΢πλεπώο νη δεηνύκελνη κηγαδηθνί z έρνπλ εηθόλεο ηα ζεκεία κε ζπληεηαγκέλεο  

πνπ πξνθύπηνπλ από ην ζύζηεκα: 

 

 

 

Άξα νη δεηνύκελνη κηγαδηθνί είλαη νη:  

 
 

iii.  

 
 

Οπόηε  

 

 

 

 

 

 

Έζηω  

(1) ⇔  

 

 

 

 ο ζητούμενοσ γεωμετρικόσ τόποσ είναι ο κύκλοσ με κέντρο  

 

 
iv. • Η ςυνάρτηςη   είναι ςυνεχήσ ςτο [-1,0] 

•  

 

•  
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 Αν τότε από το θεώρημα Bolzano υπάρχει ένα 
τουλάχιςτον   

 Αν  f(x)=0. 

Οπότε ςε κάθε περίπτωςη υπάρχει ένα τουλάχιςτον 
 

Όμωσ η ςυνάρτηςη  είναι γνηςίωσ αύξουςα ςτο [-1,0] 

(αφού , άρα το  είναι μοναδικό. 

 
 


