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ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΟ ΘΕΜΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ ΚΑΣΕΤΘΤΝ΢Η΢ Γ 

ΛΤΚΕΙΟΤ 

 

Θεώξεκα  DARBOUX 

Έζηω ζπλάξηεζε  παξαγωγίζηκε ζην [α,β] θαη Γηα θάζε 

πξαγκαηηθό αξηζκό θ κεηαμύ ηωλ    θαη   ζα ππάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ 

 

Απόδεημε 

Έζηω  

 

 

Όκωο 

 

θαη 

 

Οπόηε ζα ππάξρεη  

  (1) 

 

 

Αθνύ  g: παξαγωγίζηκε ζην [α,β] ζα είλαη θαη ζπλερήο ζην [α,β] άξα ιόγω κέγηζηεο- 

ειάρηζηεο ηηκήο ζα ππάξρνπλ 

 

Τα  ζα πξέπεη λα είλαη εζωηεξηθά ζεκεία ηνπ (α,β)   

δηόηη αλ π.ρ.:  
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Επίζεο αλ  

                  

Οκνίωο δνπιεύνπκε θαη γηα ην . 

Άξα  

         

Καη παξνπζηάδεη  ζην  αθξόηαην (θαη ζην   άξα ιόγω ηνπ ζεωξήκαηνο Fermat  : 

 

 

Παξαηήξεζε 

Λόγω ηνπ ζεωξήκαηνο Darboux βγαίλεη ην ζπκπέξαζκα όηη ε f΄ παίξλεη όιεο ηηο ηηκέο 

κεηαμύ ηωλ ρωξίο λα είλαη απαξαίηεηε πξνϋπόζεζε ε ζπλέρεηα ηεο f΄. 

Εθαξκνγή 

1. Δίλεηαη ζπλάξηεζε f΄ νξηζκέλε θαη παξαγωγίζηκε ζην  

 

Να απνδείμεηε όηη ε f΄ δηαηεξεί ζηαζεξό πξόζεκν ζην [α,β] 

Απόδεημε 

Έζηω όηη ε f΄ δε δηαηεξεί ζηαζεξό πξόζεκν ζην [α,β]. Τόηε ζα ππάξρνπλ 

 

Άξα ιόγω ηνπ ζεωξήκαηνο Darboux  ε f΄ ζα παίξλεη νπνηαδήπνηε ηηκή κεηαμύ ηωλ 

 

Άξα θαη ηε  κεδεληθή     άξα άηνπν. 

 

2. Αλ επηπιένλ  λα δείμεηε όηη ην ζύλνιν ηηκώλ είλαη ην 

 

 

Απόδεημε 

 

Λόγω (α)   

Αλ 

 

Αλ  
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Αξηζκεηηθό παξάδεηγκα 

Έζηω  

Τόηε  

 

Άξα ην ζύλνιν ηηκώλ ζα είλαη ην[0,2] 


