ATATQNIZEMA MAOHMATIKQN KATEYOYNXZHXE B" AYKEIOY

OEMA 1°

A) Aivetar o kokhog C: x> + y? = R? ka1 10 onueio tov A(x,, y, ). No omodeilete o1t
n epantopévn Tov C oto A éxel eélcwon xx, + yy, = R”.
(15 povéoeg)

B) Na ddoete Tov opiopd g EMAeyng.
(5 povadec)

I') Na yphwete v avakAaoTikn 1010t ta TG VIEPBOANG.
(5 povadec)

OEMA 2°
2 2
A) Atveton n vrepPoin x_2 - % =1. Na amodeilete Ot1 I =&’ 1.
a a
(10 povdadeg)

2 2

B) Atveton n veppoiny c: x_z —% =1 pe exkevipomra ¢ = 2. Na Bpebei n yovia
a

TOV ACOUTTOTOV NG C.
(15 povdadeg)

OEMA 3°
A) Na Seitete 6tim ev0eian Ax + wy ++ A’ + > 7 =0 epamretar ™ EAAEYNG

2 2
%4_%:1 Y KG0e A, 11 € R pe |/1|+|:“|¢0'

(10 povadeg)
B) 'Ecto 1 mapafor C: y* =2px, p)0. No Ppebeito p av 1 mapaPoin Siépyeton
and 10 A(2,—x/§ ) Noa Bpebei n amdoToom ™G eotiog amd TV EQATTOUEVN TNG

mopofoing oto A.
(15 povadeg)

OEMA 4°
, , o 2
A) Na oyedidoete v KoumOAn pe e&icmon: S + e =1.

(10 povadeg)
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B) Amo 1o M(— 3,—8) (QPEPVOVLLE TIG EPOTTOUEVEG OTOV KOKAO
C:x*+y> +8x+2y—-8=0 ko éotm T0. A,B T0. oMpeia emapnc.
1. Na Bpeite 11g e£10DGEIC TOV EPATTOUEVOV OVTOV.
(5 povadec)
ii. Na vroAoyicete 10 unkog twv MA, MB.
(5 povadec)
iii. Av K givar 10 kévipo tov ¢ va amodeifete 6ti 1 MK elvan pecoxdfetn tov
AB.
(5 povadec)

Ol EKOOQNHXEIY KAOQY KAI OI AYXEIYX TON OEMATON OA
BPIXKONTAI YTHN IXTOXEAIAA TOY ®PONTIXTHPIOY MAYX
www.apolito.gr

EITIMEAEIA ©@EMATQN
MITATZAKAY MIXAAHX
IIETPOITIOYAOX IQANNHX

MAGHMATIKOZ
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AITANTHXEIX

OEMA 1°
Ocwpio ooAKOD.

OEMA 2°

A) Oeopio oYOAIKOV.

Bye=Lo2=L=y=2a.
a a

y2:a2+[3’2<:>4a2:a2+,6’2<:>ﬂ2:3a2@EZ\E,
a

Apa epw = V3 Gpa 1 o yovio tov aoduntotev sivor 60° kot GAn 120°.

®EMA 3°
A) H e&lowon g evbeiag ypdopetat:

R+ 2B - ax
y= #h 1 #0 omdte M EMewyn fx° +a’y’ =a’ B Siveu
U

Bx +a (_MZ“ZWW_M) — &? B Smhadh
2y m(m wf = warp?

U ,Bzx2+a (/1205 PR A2+ ﬂzﬂx):,uzaz,b’z
WhX +a' P ra’ )t Bt xP 29 +  pr e’ x - prat B =0
(2B +@? 22 W + 200> P a® + P P x+ a2 =0
(«/u2ﬂ2+a212x+a22,)z =0

H televtaia e&iowon £xet pia pilo dSumAn cuvendg 1 evbeia kot 1 EAAeyYM Exovv €val
HOVO KOO GNUEL0 OTTOTE KAl EPATTOVTOL.
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B) Eo@odcov 1 mapaforn diépyetarl and 1o A ot cuvteTaypuéveg Tov A v
emaAnedovv.

YVVETMG (—\/5)2 =2p2<:>2=4p<:>p=%
H epamtopévn g mapafoing oto A eivat:
y-(—ﬁ)z%(x+2)<:>—\/§y=%x+l<:>—2\/§y:x+2<:>x+2\/§y+2:0

. i +242-0+2
E(%,Oj dpa E(Z,Oj . Apa d(s,a(p): =

\1° +(2\/§)2 l

Wk o

=— Hovadeg

OEMA 4°
A) Awkpivovpe T€00EPIG TEPIMTMOGELS:
e Av x>0 ko y >0, tote n e€lcwon yphopeTal:
2 2

X Y

3—2 + 2—2 =1
KO TOPIOTAVEL TO TUNIA TNG EAAEYNG LE KOPLPEG A(3,0) Kol A’(— 3,0) KOl E0TIEG
E(\/g ,0) Kol E'(— N ,O), 10 omoio Bpicketar oto 1° TeTAPTHUOPIO.

o Av x<0 ko y=>0, tote n e€lowon yphopeTat:
2 2 2 2

)C+y_ y X

KOl TOPIOTAVEL TO TUNIO TNG VITEPPOANG LLE KOPLPEG A(O,Z) Kol A'(O,—Z) KOl E0TIEG
E(O,\/E ) Kol E'(O,—\/B ), 10 onoio Bpicketar oto 2° TETAPTUOPILO.

-
L

e

ey

- -
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o Av x<0 ko y <0, tote n e€lowon yphopeTat:
2 2 2 2

x° oy X y
32 27 32 27 :
mov ivor advuva.

e Av x>0 ko y <0, tote n e€lowon yphopeTat:
2 2

x oyt
FRRET
KO TOPIOTAVEL TO TUNIO TNG VITEPPOANG LLE KOPLPEG A(3,0) Kol A'(— 3,0) Kol

£oTig E\/E,O , kou E’ —\/B,O , T0 omoio Ppioketon 6to 4° TETOPTNUOPILO.
S ( ) ( Pp pTNUOP

B)i) Eivar x> + y? +8x+2y-8=0< (x+4) +(y +1)’ =57
Av M, ()c1 , yl) elvar T onueio emaeng, 1 e&lowon ™ epantopévng Ba eivat:
(x+4)-(x, +4)+(y+1)-(y, +1)=25
Kot ETaANOeVETOL OO TIC GVVIETAYUEVEG TOV M(— 3,—8), omote o Eyovpe TV
avicoTnTOL!
(-=3+4)-(x, +4)+(=8+1)-(y, +1)=25
1 x, =Ty, +28 (1)
Enedn to M, ()c1 , yl) avikel otov kokAo C Ba oyvet
xl2 + yl2 +8x, + 2y, —8 =0 omdte Loym g (1) épovpe:
(28+7y,) +v,” +8-(28+7y,)+ 2y, -8=0

M ¥ +9y,+20=0,
and onov Ppiokovpe y, =—4 1 y, =5
Kot avticToyo x,=0 Mx =-7

Apa o1 eEl6MOELS TOV EQOUTTOUEVDV Elvat:
g :(x+4)-(0+4)+(y+1)-(-4+1)=25
g (x+4)-(-7+4)+(y+1)-(-5+1)=25
01 OTToleg PHETA TNV EKTEAEOT] TOV TPAEE®V YPAPOVTOL
g 4x-3y=12
&, :3x+4y=-41
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i) Eivat (MA)=+9+16 =5 xou (MB)=+16+9 =5=(MA).

-1 1 ,
=— =—, omdte
-1 -7 7
1

Avik * Aap :—77=—1.Ap(x MK 1 AB

ii1) Etvan A = 7 =7, A

Kot enedn 1o Tpiyvo MAB eivat 1cookeAég (MA = MB), N MK 0a givar kot
dpesog tov Tprydvov. Anaadn n MK eivor pecokdBetog tov AB.

EITIMEAEIA ATTANTHXEQN
MITATZAKAYX MIXAAHX
I[IETPOITOYAOX IQANNHX

MAG®HMATIKOZ
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