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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ ΚΑΤΓΥΘΥΝΣΗΣ Β’ ΛΥΚΓΙΟΥ    

19/2/2012 

ΘΕΜΑ 1Ο  

I. Να δείνεηε όηι η εθαπηξμέμη ηξρ κύκλξρ  ζε έμα ζημείξ ηξρ 

  έςει ενίζτζη     

10 μξμάδεπ 

II. Να δώζεηε ηξμ ξοιζμό ηηπ έλλεισηπ με εζηίεπ ηα ζημεία  

5 μξμάδεπ 

III. Να ςαοακηηοίζεηε ηιπ παοακάητ ποξηάζειπ τπ Στζηέπ (Σ) ή Λάθξπ (Λ) 

i. Η παοαβξλή   έςει εζηία   

ii. Η εκκεμηοόηηηα μιαπ έλλεισηπ είμαι αοιθμόπ ποαγμαηικόπ μεγαλύηεοξπ ηξρ  1  

iii. Η εθαπηξμέμη ηηπ παοαβξλήπ  ζηξ ζημείξ ηηπ  είμαι η 

 

iv. Ο κύκλξπ  διέοςεηαι από ηξ  

v. Κάθε ενίζτζη ηηπ μξοθήπ  παοιζηάμει κύκλξ για 

κάθε  

10 μξμάδεπ 

 

ΘΕΜΑ 2Ο  

Δίμεηαι η έλλειση  και η παοαβξλή . 

i. Να βοείηε ηιπ εζηίεπ ηηπ έλλεισηπ και ηημ εζηία ηηπ παοαβξλήπ 

8 μξμάδεπ 

ii. Έζητ   ξι εζηίεπ ηηπ έλλεισηπ (η  μα έςει αομηηική ηεημημέμη) 

α. Να γοάσεηε ηιπ ενιζώζειπ ητμ εθαπηόμεμτμ ηηπ παοαβξλήπ ζηα ζημεία 

ηηπ   και   και μα δείνεηε όηι ηέμμξμηαι ζηξ       7 μξμάδεπ 

β. Να απξδείνεηε όηι                                            5 μξμάδεπ 

γ. Αμ  είμαι ηξ μέζξ ηξρ  μα απξδείνεηε όηι           5 μξμάδεπ 
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ΘΕΜΑ 3Ο  

Έζητ ηα ζημεία   και   με   ηξρ καοηεζιαμξύ επιπέδξρ  

i. Αμ είμαι , ηόηε μα απξδείνεηε όηι ηα ζημεία  αμήκξρμ ζηημ 

παοαβξλή  , ηηπ ξπξίαπ μα βοείηε ηημ εζηία  και ηη διερθεηξύζα . 

6 μξμάδεπ 

ii. Αμ ιζςύει , ηόηε μα απξδείνεηε όηι ηα ζημεία  αμήκξρμ 

ζηξμ κύκλξ , ηξρ ξπξίξρ μα βοείηε ηξ κέμηοξ και ηημ ακηίμα 

8 μξμάδεπ 

iii. Να απξδείνεηε όηι: 

α. Τα κξιμά ζημεία ητμ   και   είμαι ηξ  και ηξ  

7 μξμάδεπ 

β. Η εθαπηξμέμη ηηπ  ζηξ  είμαι παοάλληλη ποξπ ηημ εθαπηξμέμη ηξρ  ζηξ  

4 μξμάδεπ 

 

ΘΕΜΑ 4Ο  

Δίμεηαι η ενίζτζη:     (1), όπξρ  

i. Να απξδείνεηε όηι για κάθε ηιμή ηηπ παοαμέηοξρ  η ενίζτζη (1) παοιζηάμει κύκλξ, 

ηξρ ξπξίξρ μα βοείηε ηξ κέμηοξ  και ηημ ακηίμα . 

μξμάδεπ 8 

ii. Να δείνεηε όηι ηξ κέμηοξ  ηξρ κύκλξρ πξρ παοιζηάμει η ενίζτζη (1), κιμείηαι ζε 

μια ερθεία γοαμμή, καθώπ ηξ  μεηαβάλλεηαι ζηξ ℝ 

μξμάδεπ 4 

iii. Να βοείηε ηημ ενίζτζη ηηπ έλλεισηπ , πξρ έςει εζηίεπ ηα ζημεία           

 και μεγάλξ άνξμα  

μξμάδεπ 5 

iv. Αμ η εθαπηξμέμη  ηηπ έλλεισηπ  ηξρ εοτηήμαηξπ iii, ζηξ ζημείξ ηηπ   

εθάπηεηαι και ηξρ κύκλξρ , ξ ξπξίξπ ποξκύπηει από ηημ ενίζτζη  (1) για , 

μα δείνεηε όηι: 

α.                                                                                   μξμάδεπ 4 

β. Τα διαμύζμαηα  και  είμαι μεηανύ ηξρπ κάθεηα 

μξμάδεπ 4 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΦΙΑ 
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ΑΠΑΝΤΗΣΓΙΣ 

ΘΕΜΑ 1Ο  

I. Θετοία ζςξλικξύ βιβλίξρ 

II. Θετοία ζςξλικξύ βιβλίξρ 

III. i. Σ,    ii. Λ,     iii. Σ,      iv. Λ,     v. Σ 

 

ΘΕΜΑ 2Ο  

i. Η έλλειση έςει       άοα                                                                                                 

       ξπόηε είμαι                                                                                                                                  

Η παοαβξλή έςει παοάμεηοξ      και εζηία   

ii. a. Από ηξμ ηύπξ    βοίζκξρμε: 

    Για ηξ  

    Για ηξ  

β. Είμαι:                  

      και    

      ξπόηε:                        

γ. Είμαι:      δηλαδή              [Σρμηεηαγμέμεπ μέζξρ] 

    και                                          

    

Έηζι    

 

ΘΕΜΑ 3Ο  

Για    και    με    έςξρμε    και    

ξπόηε: 

i. Αθξύ  ηόηε    πξρ είμαι 

ενίζτζη παοαβξλήπ    με , ζρμεπώπ η εζηία είμαι ηξ ζημείξ  

   ή    και διερθεηξύζα  είμαι η ερθεία με ενίζτζη    ή  
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ii. Έςξρμε                                                                                                     

,  άοα                                                           

  πξρ είμαι ενίζτζη 

κύκλξρ  ,  με κέμηοξ    και ακηίμα   

iii. α. Για ηα κξιμά ζημεία ητμ   λύμξρμε ηξ ζύζηημα:                                                                                                 

    ή                                                       

πξρ είμαι αδύμαηξ, επξμέμτπ έςξρμε:    .                                                                          

Άοα ηα κξιμά ζημεία ητμ  είμαι ηξ   και ηξ                                                

β. Η εθαπηξμέμη ηηπ  ζηξ   έςει ενίζτζη:                                                                         

 ή       (1)                  

Η εθαπηξμέμη ηξρ  ζηξ    έςει ενίζτζη:                                           

   ή     (2)                                   

Οι ερθείεπ πξρ παοιζηάμξρμ ξι   (1),  (2)  έςξρμ ίζξρπ ζρμηελεζηέπ διεύθρμζηπ  

 , άοα ξι εθαπηξμέμεπ είμαι παοάλληλεπ. 

 

  ΘΕΜΑ 4Ο  

i. Σηημ ενίζτζη   έςξρμε:                                                                        

,   ξπόηε:                                                                                                  

,  για κάθε   και επξμέμτπ η 

ενίζτζη (1) παοιζηάμει κύκλξ για κάθε ηιμή ηηπ παοαμέηοξρ . Για ηξ κέμηοξ  και 

ηημ ακηίμα  ηξρ κύκλξρ ιζςύξρμ:                                                                                                 

  και    , επξμέμτπ    και   

ii. Έζητ  ηξ κέμηοξ ηξρ κύκλξρ  (1),  ηόηε (από i εοώηημα):                                                                                        

  και                                                                                                                                          

Έςξρμε λξιπόμ ηξ ζύζηημα                                                                                                         

Απαλείθξρμε ηξ  από ηιπ ενιζώζειπ και βοίζκξρμε   ή ιζξδύμαμα 

                                                                                                                                                          

Άοα ηξ κέμηοξ  ηξρ κύκλξρ (1) κιμείηαι ζηημ ερθεία      

iii. Έςξρμε    και . Ιζςύει  ,  ξπόηε                                                  

.                                                                                                                  
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Επξμέμτπ η ενίζτζη ηηπ έλλεισηπ   είμαι: ,  εθόζξμ ξι εζηίεπ ηηπ     

βοίζκξμηαι ζηξμ άνξμα  . 

iv. Η ενίζτζη (1) ηηπ ρπόθεζηπ για  γίμεηαι  πξρ είμαι η ενίζτζη 

ηξρ κύκλξρ    με κέμηοξ ηξ ζημείξ   και ακηίμα  .                                                        

Η ενίζτζη ηηπ εθαπηξμέμηπ  ηηπ έλλεισηπ   ζηξ ζημείξ ηηπ  είμαι:                             

  ή ιζξδύμαμα                                                                                                       

Η  εθάπηεηαι και ηξρ κύκλξρ ,  άοα ιζςύει:  (2)                                                                                    

α. Από ηη ζςέζη (2) έςξρμε ιζξδύμαμα                                                                             

                                              

.                                                                                                                  

β. Τξ ζημείξ  αμήκει ζηημ έλλειση  , άοα                                                            

   (3)                                                

Έηζι η ζςέζη     λόγτ ηηπ (3), γοάθεηαι:                                                                               

     (4)                                                                                

Τα διαμύζμαηα    και   είμαι μεηανύ ηξρπ κάθεηα, όηαμ:          

   ή  ιζξδύμαμα  ,                    

πξρ ιζςύει λόγτ ηηπ (4).                                            

 


