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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ 

ΘΕΤΙΚΗΣ - ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 

 

Θζμα 1ο 

Α. Αν 


, 


 δφο διανφςματα του επιπζδου, τι ονομάηουμε εςωτερικό γινόμενο των 




 και 


; 

Μονάδες 5 

Β. Αν  1 1
,x y 


 και  2 2

,x y 


, να αποδείξετε ότι 
1 2 1 2

x x y y   
 

. 

Μονάδες 10 

Γ. Να χαρακτθρίςετε με τθν ζνδειξθ «ΣΩΣΤΟ» ι «ΛΑΘΟΣ», τισ παρακάτω προτάςεισ: 

i. Αν για τα διανφςματα u


, v


 ιςχφει u v
 

, τότε u v
 

. 

ii. Αν το διάνυςμα  
 

 είναι παράλλθλο ςτο διάνυςμα 


, τότε είναι 

παράλλθλο και ςτο διάνυςμα 


. 

iii. Αν 0  
 

, τότε 
 0 ,

2


  
 

. 

iv. Αν τα διανφςματα 


 και 


 είναι ομόρροπα, τότε      
   

. 

v. Αν τα μθ μθδενικά διανφςματα 


 και 


 είναι κάκετα, τότε 0


  

 
. 

Μονάδες 10 

 

Θζμα 2ο 

Δίνονται τα ςθμεία  2, 5 ,  1, 2 ,  5,12 . 

a. Να βρείτε τα διανφςματα 


, 


, 


. 

b. Να εξετάςετε αν τα ςθμεία  ,  ,   αποτελοφν κορυφζσ τριγϊνου. 

c. Να βρείτε το διάνυςμα 3 2    
  

. 
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d. Να βρείτε το μζςο   του   και να υπολογίςετε το μζτρο του 

διανφςματοσ 


. 

e. Να αποδείξετε ότι θ γωνία   είναι αμβλεία. 

Μονάδες 25 

 

Θζμα 3ο 

Α. Δίνονται τα διανφςματα  2, 1  


,   2, 6  


 και  3,1 


. 

a. Να αποδείξετε ότι  
 

. 

Μονάδες 3 

b. Να εξετάςετε αν τα διανφςματα 


 και 


 είναι παράλλθλα. 

Μονάδες 3 

c. Να αναλφςετε το διάνυςμα 


 ςε δφο κάκετεσ ςυνιςτϊςεσ, από τισ οποίεσ θ 

μία να είναι παράλλθλθ ςτο διάνυςμα 


. 

Μονάδες 6 

d. Να γράψετε το διάνυςμα 


 ωσ γραμμικό ςυνδυαςμό των 


 και 


. 

Μονάδες 6 

Β. Δίνονται τα διανφςματα    u         
      

 και 
2

v
 

 




 

 
  

 . Να 

αποδείξετε ότι u 
 

 και  
 

.  

Μονάδες 7 

Θζμα 4ο 

Α. Δίνονται τα διανφςματα 


 και 


, με 0 
 

, για τα οποία ιςχφει: 

 
2

4      
    
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a. Να αποδείξετε ότι τα διανφςματα 


 και 


 είναι παράλλθλα. 

b. Να αποδείξετε ότι 2 
 

 ι 2  
 

. 

c. Αν 2 
 

, με 2 


 και    2x x   
   

, να υπολογίςετε το μζτρο του 

διανφςματοσ x


. 

Μονάδες 15 

Β. Δίνεται παραλλθλόγραμμο   και οι προβολζσ  ,   του   πάνω ςτισ   

και   αντίςτοιχα. Να αποδείξετε ότι ιςχφει: 

2

        
    

 

Μονάδες 10 

 

 

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 
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ΛΥΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ 1Ο 

Α. Σχολικό βιβλίο ςελίδα 41. 

Β. Σχολικό βιβλίο ςελίδα 42. 

Γ.  i.  Λ 

ii.  Σ 

iii.  Λ 

iv.  Λ 

v.  Σ 

 

ΘΕΜΑ 2Ο 

a.  1, 3   


,  4,10 


,  3, 7 


 

b. Είναι  det , 2 0   
 

, άρα 





 και ςυνεπϊσ τα ςθμεία 

 ,  ,   αποτελοφν κορυφζσ τριγϊνου. 

c.  11, 29v   


 

d.  3, 7  και 5 


 

e. Είναι 24 0     
 

, οπότε θ γωνία   είναι αμβλεία. 

 

ΘΕΜΑ 3Ο 

Α.  a. 0  
 

, οπότε  
 

 

b.  det , 5 0   
 

, οπότε 





 

c. 
1 2

   
  

, με 
1

3 1
,

2 2
 

 
  
 

 
  και 

2 1

1 3
,

2 2
 

 
   
 

 
 

d. 4 2    
  
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B.             0u                             
 

                
 

και 
2

2 2
0v

   
      

 

 
  

       
 
 
 

   
       

   

Οπότε u 
 

 και  
 

. 

 

ΘΕΜΑ 4Ο 

Α.  a. 
2

4

 
 






 
 

 , άρα  
 

  

b. Από (a) είναι ,   
 

 . Οπότε από υπόκεςθ, ζχουμε: 

 
02 2 2

2 2
4 4 4 2



           


        

 
        

 

Άρα 2 
 

 ι 2  
 

. 

c.        
 

   2 2 0 2 2 0

Y

x x x x x x                 
           

 

 
 2 2 22

2 0 4 2 4

Y

x x x x          
      

 

B.  
2

                          
             

 

 

 

 


