
 
 

Τηλ./Fax: 210.62.19.712, Τηλ: 210.6218.894  www.apolito.gr – e-mail:info@apolito.gr 

Λεωφόρος Μαραθώνος &Χρυσοστόµου Σµύρνης 3, 
� � � � � � � � � � � 	 
 � � � � �

 

Γ Ε Ω Μ Ε Τ Ρ Ι Α Α ΄ Λ Υ Κ Ε Ι Ο Υ
 Ά σ κ η σ η 1 η
 
Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ)  που οι μη παράλληλες πλευρές του ΑΔ,ΒΓ τέμνονται κάθετα 
στο Ο.  Αν  Μ,Ν τα μέσα των βάσεων ΑΒ,ΓΔ αντίστοιχα να δείξετε ότι : 

i. Τα σημεία  Ο,Μ,Ν  συνευθειακά. 

ii.   

iii.  Αν  Κ,Λ  μέσα των διαγωνίων  ΒΔ, ΑΓ αντίστοιχα, τότε το  ΚΜΛΝ είναι ορθογώνιο. 

 
Λύση: 
 

 
 
 

i. Έστω  ότι η  ΟΜ τέμνει τη ΓΔ  στο Ν΄ 

•  Στο ορθογώνιο 

 

• 

Όμοια  ΟΜΒ  ισοσκελές τρίγωνο  ΟΝ΄Γ ισοσκελές τρίγωνο  ΟΝ΄=Ν΄Γ   (2) 
Από (1)  και  (2) ΔΝ΄=Ν΄Γ Ν΄ μέσο ΓΔ Ν΄  Ν 
Άρα Ο,Μ, Ν συνευθειακά. 

ii.  

 

iii. 

 

Κ,Λ  μέσα διαγωνίων τραπεζίου  ΑΒΓΔ   (4) 

 
Από (3),(4) ΜΝ=ΚΛ 
Άρα ΜΛΝΚ παραλληλόγραμμο με ίσες διαγωνίους ΜΛΝΚ=ορθογώνιο 
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 Ά σ κ η σ η 2 η
 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ .  Κατασκευάζουμε έξω από αυτό τα τετράγωνα 

ΑΒΕΖ και ΑΓΗΘ. Αν    και  Μ το μέσο της ΕΗ, να δείξετε ότι: 
i. KB=ΛΓ 

ii. ΕΚ+ΗΛ=ΒΓ 
iii. Τα σημεία Ε,Α,Η είναι συνευθειακά. 

iv.  
 
 
Λύση: 

 

 
 
 

i. Φέρνουμε ΑΡ ύψος του τριγώνου ΑΒΓ και συγκρίνουμε τα τρίγωνα: 
 

α)ΕΚΒ,ΑΒΡ :  

 
 

β) ΑΡΓ,ΗΓΛ:  

Από (1), (2)  ΚΒ-ΛΓ 
ii. Από (1), (2)  ΕΚ+ΗΛ=ΒΡ+ΡΓ=ΒΓ 

iii. ΑΕ, ΑΗ  διαγώνιοι των τετραγώνων  ΑΒΕΖ, ΑΓΗΘ που διχοτομούν τις γωνίες οπότε : 

 

iv.  ΕΚ,  
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ΒΜΓ τρίγωνο ορθογώνιο και . 

 


